Corrigé du 1er exercice de révision

Exercice 1
1. Pour tout x e [0; 1], ettoutn € N* x" >(etdonc f (x) > (. De plus, la

1
fonction est continue sur [O;I]et donc j f, (x)dx est égale al'aire du
0 n

domaine délimiteé par la courbe représentant f, , les droites d’équations
x=0 et x=1, etI'axe des abscisses. On peut conjecturer a l'aide du
graphique que I'aire de ce domaine tend vers l'aire du carré de coté 1
donc tend vers 1.
11
2. ] = —dx:[ln(l+x):|l =In2-Inl=In2 car 1 +x>0sur[0; 1].
01+x 0
3. a.Pour tout xe [();1], 0 < x <1,lafonction qui & x associe x" est
strictement croissante sur [0;1] etdonc (0" < x" <1".e. 0<x" <li.e.
1<1+x" <2.0r lafonction inverse est décroissante sur [1; 2] donc
1 |
—<
2 1+x"
b. Pour ye [0; 1], 0<x<1, f, (x) < 1donc d’apreés la positivité de l'intégrale,

s%et f,(x)<1pour xe[0;1] 0<x<I.
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JO f (x)dx < .[0 Idx. Or, IO ldx = [x]o —1-0=1donc J <I.
4. Pour tout x e [0; 1], ona (< x" <]etpar croissance de la fonction carrée

sur [0;1] 07 < (x" )2 <1*donc —1<—(x" )2 <Oetdonc 0<1—(x" )2 <lie

OS(I—x”)(1+x")Sletd0nC 1-x" < o

YR i 1 n
5. Jo(l—x )dxz{x—mx llz(l—mj—0=m-

! , donc par la positivité de
I+x"

6. On sait que pour tout x [0;1], 1-x" <

I'intégrale I;(l -x" )dx < E 1 !

. n
ndxl.e. —g]n.
+X

n+l1

=1

D'aprés 3.a,, ona ——< [ <1.0r, lim —— = lim —— = lim 11
I’l+1 na+ocn+1 n%ﬂon(lﬁ-j n—)+oc1+7
n n

dongc, d’apres le théoréeme d’encadrement, la suite (]n) converge vers 1.



