Pour réviser pourle DS 7 :

1. Deux exercices de probabilités

aem

. pose de deux piéces de monnaie bien

on ISP e est classique mais Pautre est

éqﬂilibfé.css'es deux cotés sont marqués « pile » !

gptcl on lance ces deux piéces :

w‘sq\;w! obtenir « 0 fois pile», « 1 fois pile» et
on F~, "

g fois pile 5 , _ .

«210P " ux fois plus de chances d’obtenir « 2 fois

eaqued! fois pile » 5

e jssues « obtenir une fois pile» et « obtenir

’lﬁfois pile » sont équiprobables ;

dc‘:?événement « obtenir 2 fois face » n’est pas li¢ a

pexpérience:

une loterie, on peut gagner 15 € et 30 €

oo ilités égales a s et : respective-
avec des pmbnbxhtes g? 3 3 P

at. On peut aussi ne rien gagner.
a‘u joueur a une chance sur deux de ne rien

er.

ag;_,"espérance de gain du joueur est de 10 €.
IC] A cette loterie, un joueur gagne en moyenne
22,5 €. . . RS R
Lécart type du gain du joueur est e.:ga a "
[@sila mise est de 5 €, le jeu est équitable.

[@ Rose écrit au hasard, dans un certain ordre, les
quatre lettres de son prénom.

Elle peut écrire 24 mots différents.

Bl y a une chance sur quatre pour que le mot
obtenu commence par R.

M1l y a une chance sur quatre pour que le mot
obtenu se termine par E.

Bl y a une chance sur seize que le mot obtenu
commence par R et se termine par E.

I Rose a une chance sur douze d’écrire OSER.

Un antivol comporte un code composé de trois
chiffres qui ont été tirés au hasard entre 0 et 9.

Il'y a 30 codes possibles.

Ell y a une chance sur cent pour que les trois
chiffres soient identiques.

Il'y a prés de trois chances sur quatre pour que
les trois chiffres soient distincts.

Bl 11 y a moins d’une chance sur quatre pour que
deux des trois chiffres soient identiques.

m Un chasseur tire sur une poule d’eau posée sur
un bateau pneumatique. La probabilité d’atteindre
la poule est de 0,3, celle d’endommager le bateau
est de 0,5 et celle de toucher les deux est de 0,1.

Y P(« le chasseur atteint la poule ou le bateau») =0.8..
B P(« le bateau coule et la poule s’envole ») =0.4.
P(« 1a poule est touchée et le bateau indemne ») = 0.2.
[0 Les événements «la poule et le bateau s.ont
épargnés » et « la poule est touchée » ont la méme
probabilité.

chapitre 9 Probabilités = 259

2. Application du TVI:

Pour tout réel x, on pose f(x) = x°> — 2x — 4.

1. Calculer (1) et f(2)

2. En déduire que I'équation x> = 2x + 4 posséde au moins une solution sur [1;2].
3. Donner une solution de cette équation au centiéme pres.

3. Ancien sujet de DS (pages suivantes, priorité a I'exercice 4)
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Fonctions et continuité
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Noté sur 20 points

BAREME (sur 20 points) Note
Exercice 1 2.5 points
Exercice 2 3 points
Exercice 3 4 points
Exercice 4 10.5 points

Total

ANNEXES a rendre avec la copie

[A compléter sur cette feuille]

ANNEXE 1 de I’exercice 2.

[A compléter sur cette feuille}

ANNEXE 2 de I’exercice 4.

y L'algorithme permet d’obtenir un encadrement
4 de o d’amplitude 1072, ol1 « est la solution de
I'équation f(x) =0 sur [a; b] (a préciser).
3+ fg Pseudo Code
# [a; b] unintervalle de départ qui contient
la solution @ aveca<b .
2 . .
a<«—---
he--..
L Tantque (b—a>-------- ) Faire
— | | i "
11 1 2 3 X
Si f(a) x f (m) <0 Alors
-1+ e
Sinon
ol e
Fin Tant que
-3+ Afficher (a, b)
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Exercice 2. Aveclafonction partie entiére 3 points

On note | x] la partie entiére d'un réel x, c’est a dire 'unique entier relatif ntelque n < x < n+1.

Soit f la fonction définie sur [-1; 2] par :
f0) =x+x]

1. Exprimer f(x) en fonction de x suivant les valeurs du réel x de [-1; 2].

2. Construire la représentation graphique de f dans le repére de 'TANNEXE 1 et sans autre justification.
Attention au codage!

3. fest-elle continue sur [0; 1[? sur [1; 2]? Justifier la réponse graphiquement.

Exercice 3. Vrai ou Faux 4 points

Pour chacune des affirmations ci-dessous, indiquer sur la copie si elle est vraie ou si elle est fausse. Justifier
avec soin votre raisonnement. Toute réponse non justifiée ne rapporte aucun point.

— Affirmation 1 N

Soit g une fonction définie sur I'intervalle [0 ; 1] telle que :

¢ lafonction g est dérivable et strictement décroissante sur [0 ; 1];

* Ona:g0)=5etg(l)=2.
Soit f la fonction définie sur [0; 1] par:
2
f0=(gw)

Alors I'équation f(x) = 6 admet une unique solution sur [0 ; 1].

\ J

— Affirmation 2 N

Soit m un réel et h la fonction définie sur R par :

h(x)=—x*+m si x<3
h(x)=-2x-1 si x>3

La fonction h n’est pas continue sur R, quelle que soit la valeur de m.
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Exercice 4. Une étude de fonction 10.5 points

Partie A : une fonction auxiliaire

Soit g la fonction définie sur R par:
gx) = ¥ +3x+8

1. Etudier les variations de g sur R.
2. Démontrer que I'équation g(x) = 0 admet une unique solution a sur R.

3. Compléter I'algorithme de dichotomie donné en ANNEXE 2 qui permet d’obtenir un encadrement de
a d’amplitude 1072, On partira d'un intervalle [a ; b] contenant a, avec a et b entier.

4. En lejustifiant avec soin, donner un encadrement de a d’amplitude 1072,
5. Déterminer le signe de g(x) suivant les valeurs de x.

Partie B : étude de la fonction f

Soit f la fonction définie sur R par:

fl) =

X -4
x2+1
1. Démontrer que f est bien définie sur R.

2. Calculer la dérivée de f et vérifier que pour tout x de R :

xg(x)
(x2+1)2

flx)=

3. FEtudier les variations de f. On pourra utiliser les résulrats de la partie A.

4. Démontrer que:
fl@ _3
a 2
5. En déduire un encadrement de f(«).
Partie C : un probléme de tangente

On donne ici ¢r la courbe représentative de la fonction f.

v

1 %

1. Déterminer I'équation réduite de la tangente (T) a la courbe ¢y au point d’abscisse 0.

2. Conjecturer graphiquement la position relative de (T) par rapporta €.
Valider votre conjecture par le calcul.

o» Fin du devoir e
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