
Exercice VI.

Fait et corrigé en classe (19 décembre 2024)
Exercice VI .2

D du : 4x -
y
+ 8 = 0

Donc (j) est un recteur directeur de de

&() est un vecteur direction de de
③ d : -See-2 = 0

Donc) est un recteur directeur de d . Fjaussi-)
Dd : See thy-9 = 0

Donc (2) est un recteur directeur de de

Exercice VI
.
3

T
2x1 -3x1 +1

d

DL point A) ; 1) appartient d . D d

(3) est un rectem directeur de d -1
o >

③ On a 2x7 - 3x5 + 1 = 0.

Donc les cordonnées de B vérifient l'égalité.
stusi Best un point de la desite d



Exercice V . 4

① Un vecteur directeur de de est (2)
Un vecteur directeur de de est[)
det (ing) = - 1x1 - (5) x

= -
1 + 35

= 34

fo

Ainsi les vectors etê me sont pas colinéaires.
Donc les droites d et de me sont pas parallèles.

D Un vecteur directeur de de est (3) S

Un vecteur directeur de de est [P)
det (ing) = -3x(h) - (G)x2

= 12 + 12

= 2h

-0.

Ainsi les vectors et vê me sont pas
colinéaires
.

Donc les droites d et de me sont pas parallèles.

Donc les droites d et de me sont pas parallèles.



Exercice VI . 5

① (a) Une équation cartésienne de d est de la forme
↳ e-Sytc = 0 où CER

A(j -2)(d( 4 x1 - 5x (-2) + c = 0
E)c = - 14

Donc une équation cartésienne de d est Lee-Sy-14-e

① (b) Une équation cartésienne de d est de la forme
Je +ytc = 0 où CER.

A(2;3) (d( 3 + (2) + 3 + c = 0

()c = 3

Donc une équation cartésienne de d est 30+y+ 3=



② () Un vecteur directeur de (B)estB),
ie()
Une équation cartésienne de (AB) est de la forme

-e-Sytc = 0 où CER

A(1 ; 3) ((p)(z - 1 - 5- 3 + c = 0

#) c = 16

Donc une équation cartésienne de (AB) est-se-Sy+ 16=0

② (b) Un vecteur directeur de (AB) estBmn)
ieB() .

Une équation cartésienne de (AB) est de la forme
Lee-Sytc = 0 on CER

A (2 ;4) ((AB)( G = (2) - 5 xh + c = 0

() c = 28

Donc une équation cartésienne de (AB) est Gee-Sytes=-



③ (2) Un vecteur directeur de (AB) est [Bn=),
ieB()

d est parallèle à (AB) , donc AB est un vecteur
directeur de d.

Une équation cartésienne de d est de la forme
Cy +c = 0 où CER-

C(0j 0) Ed(20 +c = 0

F)c = 0

Donc une équation cartésienne de I est Ley-o
in m= 0.

③ (b) Un vecteur directeur de (AB)estB
. (E),

ieB(=)
d est parallèle à (AB) , donc AB est un vecteur
directeur de d.

Une équation cartésienne de d est de la forme
-Lat3 +c = 0 on CER

C(5i -3) (d( - 7x5 + 3 x (3) +c = e

Esc = 44

Donc une équation cartésienne de & est-Tee +3+ 44 = 0



Exercice VI . 6

Dim = 4 x3 + (3) + 4

Donc i vectur directeur de d
,
est orthogonal à i

Ainsi in est un vecteur normal à d

& Or sait que i(5) est un vector normal â I
det( , n) =/

== 5xy - 7 x 14

== 148-

& O

in et une sont pas
olinéaires
.

Ainsi in n'est pas un vecteur normal â d.



Exercice VI . 7 fait et corrigé en cours (19 décembre 2024)
Exercice VI . 8 :

Équation de droite Vectre directeur Vecteur normal

D-2a +y + 6 =
0 (2) in (19)

Q -a-y
+ 5 = 0 () (i)

⑬ Sa + 6 = 0 (3) (3)

D-Sy-15 =0 i) n (-3)
Exercia V . 9

D+3) , i)est un vecture directeur de Es
Ainsi [) est un vecture normal (AB)

&

&/,) est un vecture directeur des
Ainsi (n) est un vectue normal (AB



Exercic VI
.
D

Din(e) -

②[) est un vecteur directeur de D.
donc i () est un recture normal àD.
③in()

⑪ y=-hy = -L + 7

El-Lee-hy+ 7 = 0.

Donc [n).
Exercic V

. 11

① Une équation cartésienne de Dest de la forme
3- Cy+ c = 0 OncER.

A(Ci -1) D 3x2 -2x (1) + c = 0

()c =
- 8

Donc un équation cartésienne de Dest 30-Cy + 8 = o



② Une équation cartésienne de Dest de la forme
+ 3y + c = 0 OncER.

A(0 ;-S)CDx0 + 3x (S) + c = 0

() c =
15

Donc un équation cartésienne de Dest es +3y +15 = 0

③ Une équation cartésienne de Dest de la forme
y + c = 0 oncEIR .

A(j -3)CD( - 1x0 -3 + c = 0

() c = 3

Donc un équation cartésienne de Dest y+ 3 = 0.

Exercice Vi . 12

①(a) est un vecteurnormal à d.

(2) est un vecteur directeur de

& Dest perpendiculaire à d, donc un vecteur directeur de dest
un vecteur normal de S. Ainsi, une équatin cartésienne de Sest
de la forma Lothy+c = 0 , avec cER.
Duis

, A(2 ; 3)ESEl 2+2 +2x 3 +c = 0
Esc = -1

Donc une équation cartésienne de Sest Lee +hy-10 = -



Exercice V . 13

SoitTyle wifien du segment [AB] .
Alors

I(22+ 17 ; 53
in;)
In cherche une équation cartésienne de lamédiatrice
de [AB] , ie de la disité perpendiculaire à [AB] passant
par I . Notons A alte droite

As est un sectère directure de (AB) , et (
ieB

.

[i) ·
cuisi (M) est un vector normal

à S .

Une équation cartésienne de S est donc de la forme
- 41e +Sy+ c : 0 arec cEIR .

Enfin , IEDE) -exe +5
E)c = 637

Donc une équation cartésienne de S, lamédiatric de [AB],
est - 41a + Sy + 637 = 0



Exercice VI
.
14

Dü) est un vecteu directeur de (BC).
Ainsi

une équation cartésienne de d est de la forme
- Leet3y+ c : 0 on CER

Puis
,Alliped() - 4 + 3x4 +m = 0

()c = -G

Donc une équation cartésienne de dest-her +3y-8 =

② ↳C est un vecteu directeur de (BC).

5 (53) ,
in(i) .

Ainsi
une équation cartésienne de d est de la forme

- Fat 4 y + c : 0 on CER

Puis
, Abi3)Ed() -7x + 4x3 +c = 0

[)c = - 12

Donc une équation cartésienne de dest-Teethy-12 : e



⑬() est un vecteu directeur de (BC)
car d est parallèle à l'axe des ordonnées.
Ainsi

une équation cartésienne de d est de la forme
y + c : 0 on CER

Puis
, A(37)Ed() 7 + c = 0

[)c =
- 7

Donc une équation cartésienne de d est -7 = 0

Exercice V1 . 15

①Une équation cartésienne de d est de la forme Lee-ytc = s avec cR

De plus , AEde2x4-3 + c = 0
↳ 2 =

- 5

Donc
une équation cartésienne de dest 2xe-y-5 = 0

&[) est un secteur directeur de d , donc un vector normal â d' .

Une équation cartésienne de d'est donc de la forme en thy+ c : 0 où CER.

De plus , AE d'E 4 +2x3 +c =0

[ 2 = - 1

Donc une équation cartésienne de d'est se +2y-1 = 0.



③ d'est parallèl âd , donc [2) est un vecteur directeur de d".
Ainsi, une équation cartésienne de d'est de la forme 20-y+c = 0,
avec cER.

O(0j0)Ed"(c = 0

Donc une équation cartésienne de d'est20-y = 0.

Exercice V .
16

D) est un rectur normal àD

n() est un vecteur normal àDe
= 2x5 + 8x (z)
=- 56

== 46

fo

Doncnidà ne sont pas orthogonaux et les droites DietDe me
sont pas perpendiculaires.

② est un secteur directeur deD
· (p) est un vectur directeur deDe
:

Donci et o ne sont pas orthogonaux et les doitésD etDe ne sont pas perpendiculaires.



BD : Besy-5 =0 (2) est un vecture director deDr
2) est un vecteur directeur de De
io .AB = 1+8 - 1x8

DoncB sont orthogonaux et les drsités D etDa sont parallieso
Exercice V1 . 17

① () est un vecteur normal à de , donc un
vectur directeur de de .

Ainsi une équatin cartésienne
de de est de la forme 30-y+c = 0 avec cer

AEd( 3x2 - 6 +
1 = 0

[) c = 0 -

Donc
une équation cartésienne de de est 3x-y= s

② .On cherche une équation cartésienne de (H)
(AH) est perpendiculaire à di, et un vecteur
normald

,
est) ,

donc i est un vectr

directeur de (AH)



Ainsi une équation cartésieme de (AH) est
30 - y+ c = 0 ancER

et AE(AH)()3x2 - 6 + c = 0

(c = 0

Ainsi une équation cartésienne de (AH) est See-y:
C'est de !

·
Déterminons les coordonnées de H

,
intersection de(1) et de

ne(n)ed- (30 -y= e

x + 3y - 7 = 0

Es /3

[
Donc H(, 7:)



Exercice VI
. 18 Fait et corrigé en classe le 19 décembre 2004.

Exercice VI . 19

Da(-2)+ (y- 3) 2= 16

ie -Lee th+ - Gy +9 = 16

in 22te-her-by+ 3 =0

D (2 +1) + (y+)a = 3

in
2
+ 2x + 1 +y +by+ = 3

in c+ +C +-

& La distance ht est 2 .

Dome le rayon du cerce est2

Une équation cartésienne du cerde est se2 += h,
in +-4 = e

O La distance ChAest (1-1)2 (42)2 = n + h = 8

Une équation cartésienne du corde est donc
(x -1) + (y-2)a = 8

in ech-20 + 1 +y
- -4y + 4 = 5

in 22tya-fle-by+ 3 =



Exercice VI . Co Notons La crde.

Une équation duarde Cest (a +2) +(1) = 9

D On a (0 +2)
2

+ (0 - 1) = 4 + 1
F

Donc O n'appartient pas au cerc C.

& On a (3 +2) + ( - 1)2= 52 +29
= 25th
= 29

19

Donc B n'appartient pas an crd C.

Exercice VI . 21 : Fait et corrigé en classe le 19 décembre 2024.

Exercic VI . 22 Soit Cle cercle considéré

⑪La distance ABest d = (5-1)a + (2 - 1) a

=42 + (3)2

= Es

= S

Donc Cest un crde de diamètre 5 , doncde rayons



Déterminons les coordonnées deI, milieu de [ABJ .

I(+
Ausi(3 ; - 2)
Donc isest leentre de arce C de rayon
Ainsi une équation cartésiene de C est

(x -3) + (y+
in -Ge +Sty try+

in ct-Goty + 9+
in 02 ty-Seety-3 = 0

②Traité à la question précédente.



Exercice%.23

Soient A(ri3) , B(5; 0) et ((5 ; 3)

j La drsite (AB) a pour vecteur directeur le vecteur[B),
in [B(53)
Ainsi (AB) admet une équation cartésienne de la forme

-3x-Gy+ c = 0
, an ce

Dis
, BE(AB) , c'est-à-dire -3x5-6x0 + c = 0

ie -15 +c = 0

ie c = 15.

Donc (AB) admet comme équation cartésienne-3se-Sy + 15 = 0.

& La droit D a pour vecteur normal i (3) , donc
une équation cartésienne de la droite D est de la forme

- x + 3y +c = 0 où CER-

CED
,
c'est-à-dire - 9 + 3x 3 +c = 0.

ic c = 0.

Donc une équation cartésienne deDest-e + 3y:



⑬ Un vecteur director de (AB) est AB()
Un vecteur director de D est (3)
det(iii) = Gx (1) =(3) + (3)

== 15 .

Donc t et in sont pas clinéaires.
Ainsi (AB) et Due sont pas parallèles.

4) E(3; 1) appartient à (AB) . En effet :
-3x3 - 6x1 + 15 = 0

E(3; 1) appartient à D .
En effet :

- 3 + 3x1 = 0.

Donc EECAB) /D et donc E est le point
d'intersection des droites (AB) etD .



↑ Un vecteur director de (AB) est IB()
Un vecteur director de D est (3)
[B . m = Gx(- 3) + ( -1) + [- 3)

= - 18 + 3

=
- 15 .

&0 .

Les vecteursB et i me sont pas orthogonaux,
donc les droites (AB) etDue sont pas
perpendiculares .

6) On a AE = 25 et EC =C.

De plus,= P) , donc (2) of Cie Ec(e)
-Donc · EC = -4x6 +2x2

=
-24 + 4

=-20

ett.C = EAxEC x cos (1)
= 25 + 25o xs (AEC)



Ainsi - 20 = 45+ +as(t)
ie-5 = 5 cos (12)
ie - 1 = xcos (1)

ie-=s()
in os (AC)=
Donc AEC

= 1398



Exercice VI . 24

i
Soient Alio) , B(56) et ((-1; 5).

s La hauteur issue de C est la droite perpendiculaire (AB)
passant par C .

(AB) a pour vecteur directureB([), in ir(s)
Ainsi

, un
recteur normal à (AB) est in (s)

Or
,
un
vecteur normal à (AB) est un vecteur directe

de la hauteur dont on cherche l'équatin .

Notons D cette hautem

Un vecteur directeur de Dest le vecturi

ainsi une équation cartésienne de Dest de la forme
- Sen-Gytc = 0 . on cER.

Or
,
CED

,
ie-5x (1) - 6 x5 + c = s

ie 5-30 + c = 0.

ie-25 + c =

ie c = 25.

Donc une équartion cartésienne de Dest-se-Sy + 25 : 0, ou See +Suj23:



&Darunraisonnement analogue , ennstant D la hautet

Un vecteur directeur de (12) est [2[5).
(5) est un recteme normal à (12)
donc unlecteur directeur deD'

Une équation cartésienne deD'est de la forme
e-Sytc = 0 avec CER.

Or
,
BED' in 5-5x6 + c =0

ie 5-30 +c = 0

ie
- 25 +c = 0

ie c = 25

Donc D'a
pour équation cartésienne

x-5y + 25 = 0.



Déterminonslescordonnées du point d'intersectien
Sing)ED1D'(Se

+Gy - 25 = 0

x -Sy + 25 = 0

On note (9) le système (50 +Gy-25 = s

x
-

5y + 25 = 0.

(3) E
Sa + Gy = 25S 50 - 25y = - 125

Ainsi 31my= 150 , donc y=
On remplace : x-5x +25

Es 2 - 50
()e =-

Ainsi le point d'intersection des deux hauteurs
estI%
Puisque les trois hauteurs sont concourantes en un

point, i est l'orthocentre du triangle ABC.



Exercice Vi . 25 :

1)Soit y l'ordonnée cherchée.

B(7;y)(d(7 - 3y - h = 0
[=) 3 -3y = 0

Es 1= 1 .

Donc B(7; 1).

2) Un vecteur normal à dest in (5)
⑬ D est perpendiculaire à d ,

donc un vective

normal à d est un vecteur directeur de 1.

Ainsi une équation cartésienne de Dest de la

forme - 3x -y + c = 0 or CER
.

AED
,
ie -3x3-1 + c = 0

ie
- 9 - 1 + c = 0

ie-M + c = 0

a
ie c =1 -

one une équation cartésienne de D est :
- 3x -y +v = 0.



b) On note H le prozté orthogonal de Aisur (d)
· Attest donc la distance entre A et son projeté orthogonal sur (32).
· Remarquons que (1) et (AH) sont confondues-

Déterminons l'intersection de (d) et (AH)

4 (e ; y) ((d) (14) (x - 3y - h = 0&-30 -y +b = 0
3- Gy - 12 = 0

I-3x - y +1 = 0

Bonc-1-2 = 0
, in y=

Dis
,
on remplace :

a - 3x() - h =

(a + 0
.
6 - h = 0

E 2 = 3
,
4.

Donc H (3% 6 %
-0
,2)



et la distance All est

AH = (3, 4 - 3)2 + (0,2 -1)a

= 0
.
42 + (12)2

= 0
.
16 + 1

,
44

All = 1
,
6



Exercice Vi . 26

(a)(2) , in Tis[2)
-a) , iec)

Donc TB= -ex1 + h + 2

ieB. : 6

(b) /11 : (2)
:

+ 42 N= 12:23

=
4 + 16

=
1 + 4

III = 2
Hill-S

(2) On sait que TB .C = III-Kcxcs (BC)
ie 6 = 20 x5xcos (BAC)
ie 6 = 10 x cos (BAC)
ie 6 = 10 + os (BAC)
ie = cs (BC)

1Donn BAC = arcs (5) , il BAC 53 %



&) (a) As est un vecteur directeme de (AB)

Donc
une équation cartésienne de (AB) est

de la form Lee +hy+ c = s où CER.

Pis BE(AB) , in 4x0 +2x3 +c = 0

ie 6 +c = 3

ie c =
-6.

Donc Ger +2-6 = > est une équation
cartésienne de (AB) , ou encore Leetry-3 =0.

(b) H est le point d'intersection entre (AB) et
la hauteur issue de C .

Notons D cette droite.

Un vecteur directeur de Dest un vecteur normal

à (AB). (2) est normal à (AB).
Ainsi une équation cartésienne de Dest de la

forme se-2y + c = 0 où cEIR.

Puis
,
CED

,
ie 3-2x1 + c = s

ie 3-2 + c = 0

Donc
une équationartide est es-2y-1-0



Heiy) -(AB)lD)CetA
↳Le

Ainsi 5y-1=0 ,
in y= , in :

0
,
2

On remplace , c -2- -1 = 0
l- 1 =

Ele =
1
,
4.

AinsiH a comme coordonnées (1. 1 ; 0 , 2).



Exercice Vi . 27

C'est le cercle de centre A(21) et de rayon 5,
donc une équation cartésienne de C est

(x -2)2 + (y- 1)a = 25

in -Lise + h + y - 2y + 1 = 25

in c +1 -Lee-Ly-20 = 0

& a pour équation cartésienne-e +y +6 = 0

Soit M(;y)

MeerdLeatheren
E Sensty-Le-2-

(((y
+6)2 +y2 - 4(y+6) -2y -2e = 0

x = y+6



MES1d()(y+6) +y - 4(y+6) -2y -2 = e

& x = y+6

Esty-Gg-24-Zi
oe

/G
--A

↳byen

Sy
= -hon
y

= 1

x =

y
+6

Si y = -h
,
alors 26-4 et si y = 1

,

alors1
= 7

On obtient deux points d'intersection :

A(2 ; -4) et B(7; 1)


