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Notons P(n) la propriété telle que :
Montrons cette propriété par récurrence sur n €

IV) Rédaction d’un raisonnement par récurrence
1 Initialisation : Pour n = , 0n a

Donc la propriété est vraie au rang n =

Hérédité : Soit n > . On suppose que la propriété P (n) est vraie pour n et on
cherche & montrer qu’elle est vraie au rang n + 1.

On peut poser notre hypotheése de récurrence : (HR) :

On a

Donc la propriété est vraie au rang n + 1.

Conclusion : La propriété est vraie au rang n = et est héréditaire.
Donc P(n) est vraie pour tout n €

V) Limites de suites

» Une suite croissante et majorée converge.

« Une suite décroissante et minorée converge.

+ Une suite croissante et non majorée diverge (donc sa limite est +00).

» Une suite décroissante et non minorée diverge (donc sa limite est —o0).

2. Suites géométriques

Si (u,) est une suite géométrique, alors :

e Sig>1,alors lim ¢" =400, et donc lim wu, =-+oo.
N—>-+00 N +00
s Sig=1 alors lim ¢" =1, et done lim u,= 4.
n—-+o¢ N—>+00
e Si—-1<g<l,alors lim ¢"=0,et donc lim wu,=0.
N~ 400 N=>-H00

o Sig< —1, alors ¢" n’a pas de limite, et donc u,, n’a pas de limite.
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1. Suites monotones
\
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3. Théorémes de comparaison et théoreme des gendarmes
|

|

o Siu, > v, et lim v, = +4o0, alors lim wu, = +o0.
: n~—s-+o00 n—=+00

e Siu, <v,et lim v, =-—00,alors lim wu, = —oc.
n—+00 n—-Fco
s Slu, 2w s, etque Im g, = Iim w, =1 alors lim 4,=1
T=d 00 n—++00 N~ -+0a

Ce théoreme est appelé <« Théoréme des gendarmes .




